Sobre dimensiones de Modelos de Gel’fand

Un modelo de Gel fand para un grupo finito ¢, es
una representacion , ordinaria del grupo cuyo cardc-

ter es la suma de todos los caracteres irreducibles
e G.

Modelos de Gel’tand

Bernstein, Gelfand, Gelfand. 1981
Para grupos de Lie compactos

Klyachko. 1984

Para ai, ()

Pantoja, Soto-Andrade.1986
Para un grupo de Movimientos rigidos

Inglis,Saxl. 1991
Para el grupo Simétrico

Baddeley. 1991

Modelos por involuciones para grupos de Weyl de
tipos 4 y B.



Howlett, Zworestine. 2000
Para ai, ()

Kodiyalam, Verma. 2006
Para el grupo simétrico

Adin, Postnikov, Roichman. 2008
Para el grupo simétrico y su dlgebra de Iwahori-

Hecke L _
Para el grupo simétrico generalizado

re

Polinomjos G—,armonlc(zf
e cn

s el algebra simétrica

H={Q€eS:0p(Q)=0, VP e ST}

Polinomios ¢-muyarmaonicos
w el dlgebra de Weyl

N={QeS:D(Q)=0, VD e W}

Grupos de reflexiones
n es c-moédulo isomorfo al dlgebra de grupo de ¢

Modelos de Gel’f
N (?or?tioesne E{m ?no%% o de Gel’fand para ¢



~ es un modelo de Gel’'fand si ¢ es grupo de reflex-
iones de los tipos: diedrales, de tipos 4,5, p, (» im-
par), c(m,1,,) (Simétrico generalizado)

Si todas las representaciones de ¢ se pueden realizar
sobre los ntiimeros reales, entonces:

or(p) = n° Involuciones en ¢

Este es el caso de los grupos de Weyl y grupos de
Coxeter.

En particular ¢ 2.n)

La construccién de Kodiyalam y Verma puede ex-
tenderse al caso del grupo simétrico generahzado
dando como consecuencia la 81gu1ente expresion para
la dimensién del modelo de Gel’fand w:

[5] (5] ol
dim (V) = kzom”k X Iy = Zm”*km

k=0

7, =1’ de involuciones en s, de longitud «
Para, ¢(m,m.n), con (m,n) =1, encontramos que:
[5]
dim (M) =) " [6:6,] x I, XO,\_Zm 1 x I,

An

6)\:6)\1X"'X6)\m



7, = n’de involuciones de s,
O . 3 .
7, = n° de involuciones en &, de longitud

o, = n°de drbitas de s, enz: con isotropia s,

En ambos casos, la. dimension del modelo coincide
con el ntimero de elementos en GG que son porductos
de reflexiones en ¢(m.1.») que conmutan dos a dos.
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