
Probabilidad y Estad́ıstica (M) - Probabilidad (LCD) Primer Cuatrimestre de 2025

Clase 17/6: Teorema Central del Ĺımite + funciones caracteŕısticas

Ejercicio 1. Dado λ > 0, sea (Xn)n∈N una sucesión de variables aleatorias independientes e idénticamente
distribuidas con Xi ∼ E(λ).
Definimos

Yn = nαn− λ (
∑n

i=1 Xi)

(
∑n

i=1 Xi)
3 .

a) Probar que Yn
D−→ N

(
0, λ6

)
si α = 5

2 .

b) Probar que Yn
D−→ 0 si α < 5

2 .

c) ¿Y si α > 5
2?

Ejercicio 2. Sea 0 < p < 1. Hallar la función caracteŕıstica de X ∼ G(p).

Ejercicio 3. Sean (Yn)n∈N variables aleatorias independientes e idénticamente distribuidas tales que
Y1 ∼ N (0, 1) y sea (bn)n∈N una sucesión de números reales. Definimos Xn = bnYn. Probar que:

a) Si
∑∞

j=1 b
2
j = B2 < ∞, entonces

∑n
j=1 Xj

D−→ N (0, B2).

b) Si
∑∞

j=1 b
2
j = +∞, entonces no existe ninguna variable aleatoria W tal que

∑n
j=1 Xj

D−→ W .

1


