PROBABILIDAD Y ESTADISTICA SEGUNDO CUATRIMESTRE DE 2019

CLASES PRACTICAS

Clase 16: Mas de convergencias y Ley de los grandes ntimeros
Ejercicio 1. Sea (X,)nen v.a. independientes, X1 =0 y para n > 2,

1
—n  con proba Inlog(n)

1
X, = n  con proba Inlog(n)

0 con proba 1 — log(n)

Sea Y, = # Probar quee Y,, 0 pero que Y, no converge c.s. a 0. (Sugerencia: Para
esto ultimo, probar que X, no converge c.s. a 0).

Ejercicio 2. Sea U una variable aleatoria con distribucién U[0,1] y para n € N definamos la
variable aleatoria X,, como
: 1
X, - { 1 siU<

0 en caso contrario.

Probar que nX, =+ 0 pero que (nX,)nen no converge a 0 en LP para ningtin p > 1.

Ejercicio 3. Sean U; ~ U|0, 1] independientes. Sea f : [0,1] — R una funcién continua. Probar

que :
HO 2ot o, [ pw)a,

n
Ejercicio 4. Sean (X,,)pen v.a. i.i.d. Sea Z,, = % > X2. Calcular el limite en probabilidad de
i=1

32.

Z,, si sabemos que E(X;) = 2,V(X;) = 1,E(X}) =



