
Probabilidad y Estad́ıstica (M) - Probabilidad (LCD) Primer Cuatrimestre de 2025

Clase 29/4: Vectores aleatorios II

Ejercicio 1. Sea (X,Y ) un vector aleatorio con densidad conjunta

fXY (x, y) =

{
2xe−x2

si 0 ≤ x, 0 < y ≤ x2

0 si no,

(a) Graficar el soporte de fXY .

(b) Hallar las marginales fX y fY .

(c) Decidir si X e Y son independientes.

(d) Si Z ∼ U [0, 1] independiente de Y , calcular P (4Z ≤ Y ).

Ejercicio 2. Sea (X,Y ) un vector aleatorio absolutamente continuo con función de densidad

fXY (x, y) =

{
1

2x2 si |x| < 1, 0 < y < x2

0 en caso contrario

(a) Hallar fX y fY . ¿Son X e Y independientes?

(b) Probar que Y
X2 tiene distribución U [0, 1] y es independiente de X.

(c) Hallar la densidad conjunta del vector
(
X2, Y

X2

)
.
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