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En esta practica:

{ es un anillo conmutativo unitario tal que K H,¢ = 0 para n < 0 y tal que el morfismo natural
Z = Ko(Z) = KHy(Z) — KHy(¢) es un isomorfismo.

E es un grafo con finitos vértices y numerables aristas y C(E) y L(E) son las ¢-dlgebras de Cohn
y de Leavitt.

Salvo mencién explicita, las afirmaciones acerca de j : Ass, — kk son validas tanto para la version
totalmente escisiva como para la que satisface escision sélo para las extensiones que admiten una
seccién f-lineal.

Sean n,m > 2, { un cuerpo y L, L, las (-dlgebras de Leavitt. Probar que Ext(Ly,,L,) =
Ext(Z/(n— 1)Z,Z/(m — 1)Z).

Sean G un grupo, X un G-conjunto y A un G-anillo. Una estructura de (G, X)-dlgebra en A es
una estructura de Z(X)-médulo en A de modo que para todo c € Z&X)  a,be Ay g € G, se tiene

c-(ab) = (c-a)b=a(c-b)y g(c-a) = g(c) - g(a).

Si ademés Z(X) - A = A, decimos que el G-anillo A es propio sobre X.

Probar
Si A es propio sobre G/H, Compg A = xgA es un H-anillo y hay un isomorfismo natural de
G-anillos ind$ (CompZ A) = A.
Si B es un H-anillo, hay un isomorfismo natural de H-anillos Compg (indg B) = B.
Un G-anillo A es propio sobre [ [, G/H; si y sélo si existe una familia B; con B; € H; — Ass tal
que A es G-equivariantemente isomorfo a P, indgi B;.

Sean G un grupo y B un anillo. Una G-graduacion de B es una descomposiciéon en suma directa
B = ®g€G By tal que para todo g,h € G, By - B, C Bgp. Un anillo G-graduado es un anillo con
una G-graduacién. Por ejemplo, si A es un G-anillo, B = A x G es G-graduado, con By = A x g
(9 € G).
i) Sea B un anillo G-graduado. Para cada b € B, sea b, € B, la componente homogénea
de grado g. Sea GXB el grupo abeliano Z(%) @ B equipado con el siguiente producto y la
siguiente accién de G

(Xg X T)(Xh X Y) = Xg X Tg-1pY, 5(XgX2T)=Xsg X2 (2,9€B, g,hs€q).

Probar que Gx B es un G-anillo.
ii) Sea B como en i) y sea MyB el anillo de matrices indexadas por G x G finitamente sopor-
tadas, equipado con la graduacién

(MeB)y = @) oo
s,teG



