Taller de Calculo Avanzado

Curso de Verano 2012

. Nilimeros reales y sucesiones. Introducciéon axiomatica de los niimeros reales.

Supremo e infimo. Limites de sucesiones y puntos de acumulaciéon. Principio de
encaje de intervalos. Subsucesiones. Teorema de Bolzano - Weiertrass (toda sucesin
acotada tiene una subsucesin convergente). Sucesiones de Cauchy. Definiciones
equivalentes de Completitud. Densidad de Q en R. Construccién de los ntimeros
reales por cortaduras de Dedekind.

. Series Numeéricas. Series convergentes y divergentes. Criterios de convergencia

(comparacin para trminos positivos, criterios de D’Alembert y de Cauchy, series
alternadas). Convergencia condicional y absoluta. Reordenamientos. Adicién y
Multiplicacién de series. Series de Potencias.

Topologa en R". Distancias y normas en R™. Sucesiones de puntos en R™ (conver-
gencia,subsucesiones, sucesiones de Cauchy). Conjuntos abiertos y cerrados en R™.
Clausura, interior, frontera. Puntos de acumulaciéon y puntos aislados. Compacidad
(Teorema de Heine-Borel).

. Funciones Continuas. Limite funcional. Limites laterales. Continuidad. Con-

tinuidad por sucesiones. Propiedades de las funciones continuas sobre compactos.
Continuidad uniforme. Discontinuidades de las funciones mondtonas. Sucesiones
de funciones. Convergencia puntual y uniforme. Series de funciones. M-test de
Weierstrass: aplicacion a las series de potencias.

Integracion. Integral de Riemann-Stieljes. Funciones de variacién acotada. Inte-
gracién por partes. Pasaje al limite en la integral con convergencia uniforme.
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