
Taller de Cálculo Avanzado - Ejercicios para entregar

Turno mañana

Ejercicio 1. Sea (an)n∈N ⊆ R una sucesión acotada. Sea A el conjunto de puntos ĺımite de dicha
sucesión. Probar que ĺım sup an = máxA y ĺım inf an = mı́nA.

Ejercicio 2. Sea S ⊆ R. Probar que S es compacto y sin puntos de acumulación si y sólo si es
finito.

Ejercicio 3. Analizar la continuidad uniforme de f(x) = xlnx en (0, 1] y en [1,+∞).

Ejercicio 4. Sea f : [0, 2π]→ R de variación acotada tal que f(0) = f(2π).

(a) Probar que ∀n ∈ N:
∫ 2π

0
cos(nx) df = n

∫ 2π

0
f(x)sen(nx) dx.

(b) Probar que ĺımn→∞
∫ 2π

0
f(x)sen(nx) dx = 0.

Ejercicio 5. Analizar la convergencia de la siguiente serie para cada valor de p ∈ R:

∞∑
n=2

np
(

1√
n− 1

− 1√
n

)
.
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