TALLER DE CALCULO AVANZADO - PRIMER CUATRIMESTRE DE 2016

Adicionales de Practica 2

Definicién: dadas dos sucesiones de nimero reales {a, }52, v {bn}52, definimos como el
producto de Cauchy a la sucesién {c,}52, tal que

n
cp = Z arbn—i-
k=0

Sean > 07 an ¥ D bn, definimos

n=0 k=0

1. Si se define la funcién exponencial Exp(z) por su serie de potencias

00 "
EXp($) = Z F )
n=0 ’

probar (utilizando el producto de Cauchy de series) que Exp(z+y) = Exp(z)-Exp(y).

2. Si > an y >, by son series convergentes (no necesariamente absolutamente), jes la
serie producto (de Cauchy) convergente?

_1\n—1
Sugerencia. Considerar a,, = b, = ( 1/)5 ,n>1.

3. Sea F), la sucesién de Fibonacci definida por Fy =0, F1 =1y F11 = F + Fp_1 si
n > 1. Consideramos la funcién definida por la serie de potencias

flx) = Z EF,x"
n=0

a) Encuentre una expresién explicita de f (es una funcién racional)
b) Utilicela para deducir una férmula explicita para F,.

c¢) ¢ Cudl es el radio de convergencia de la serie de f 7



