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1. a) Considere en Z la medida atémica u ({k}) := ‘% Probar que para toda f € L'[—m, 7] se tiene

7
ulk e 22 kFR)| > 2y < W

Sugerencia: Para o > 0, mostrar que

(puede ser 4itil la desigualdad 3 < 1= — L1 sin>2.)
n n
b) Probar que, para 1 < p < 2, existe C' = C(p) tal que si f € LP[—m, 7], entonces

1/p
<Z|f(k)lp\klp‘2) < C||f| o
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2. Sea f € S(R) tal que para todo x € R se tiene
/ fly “2)dy = 0.
Probar que f = 0.

Sugerencia: Multiplique la igualdad anterior por una funcion adecuada.

3. a) Sea f € C§°(R) tal que para todo k € Ny se tiene (H)®)(0) = 0. Probar que f = 0.
b) Mostrar que
H(C®(R)) N C*(R) = {0},

donde H denota la transformada de Hilbert.

4. Sea Q(z,0) una funcién en R” x S"~1 cumpliendo

. Oz, —9) = —Q(x 6) para todo z € R" y § € S"~1;
= [ Q )df = 0 para todo = € R™;
" sup, ]Q(m,@)\ € Li(S™ ).
Probar que la expresion
Qz,y')
wi>e [y

Tao(f)(z) ;== lim

e—0

[z —y)dy
tiene sentido para f € S(R™) y que T, resulta un operador lineal acotado en L,(R") paral < p < oo.

Justifique todas sus respuestas.



