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Préactica 4: Solubilidad

Un grupo G es soluble si existe una serie de subgrupos

l=Hy<Hi<:---<H,=G

de modo que H; <H; 1 paral <i <n—1y que H;;1/H; sea abeliano. Una
serie asi se dice una serie soluble para G.

Disponemos también de otra caracterizacion equivalente de la solubilidad.

Si G es un grupo, llamamos G(®) = G e inductivamente G("*1) = [G("), G(")]
para n € Ny. Esta serie de grupos se llama la serie derivada de G. Un grupo G
es soluble sii G = 1 para algtin n; es decir, si su serie derivada contiene al
subgrupo trivial.
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Calcular para todo 7 la serie derivada de D,,.

¢(Para qué naturales n es S, soluble?

Mostrar que todo p-grupo finito es soluble.

Sea G un grupo y N < G. Probar que G es soluble sii N y G/N lo son.

Mostrar que cualquier refinamiento de una serie soluble es una serie solu-

e.

6. Sea B, (k) el subgrupo de GL, (k) dado por las matrices triangulares supe-
riores. Mostrar que By, (k) es soluble.

Un grupo G es supersoluble si existe una serie de subgrupos

l=Hy<Hi < ---<H,=G

de modo que H; <G paral <i < ny que H;;1/H,; sea ciclico.

7. Mostrar que 54 no es supersoluble.

8. Mostrar que todo p-grupo finito es supersoluble.
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