Nahuel Arca 06 de noviembre de 2018

Probabilidades y Estadistica (C)

1. Suponga que Y7, Y3, Y3 denotan una muestra aleatoria de una distri-
bucién exponencial con funcién de densidad
1 _y
1) = 3¢ o100 (0)

Considere los siguientes cinco estimadores de 6:

- A Yi+Yy, Y1 +2Y, - JO
hr=Yi =122 Gy =2 = min(, Y, Ys) G5 =Y
a) ;Cudles de estos estimadores son insesgados?
b) Entre los estimadores insesgados, ;cudl tiene la varianza més pe-

quena?

2. Sea Yi,...,Y, una muestra aleatoria de tamano n de una poblacién
cuya densidad estd dada por

F) = =y T 0 (y)

donde @ > 0 es un valor fijo conocido, pero # no se conoce. Sea 0 el

EMV de 6.
a) Hallar 6.
b) (Es insesgado? De no serlo, determinar un multiplo que lo sea.
c) (Es f asintGticamente insesgado?
d) Calcular la varianza de 6.
e) (Es 0 consistente?
f) iCuél es el EMV de la media? ;Y el de la varianza?

3. Suponga que Yi,..., Y5, es una muestra aleatoria de tamano 2k de
una poblacién para la cual los primeros cuatro momentos son finitos.
Considere

1 k
6 = % > (Y — Yai1)?
i=1

2

2 es un estimador insesgado para o?.

a) Demuestre que &

2

2 es un estimador consistente para o2.

b) Demuestre que &
¢) (Por qué fue necesaria la suposicién de que E(Y}) < co?

4. Sean Y7,Ya,... una sucesién de v.a. con E(Y;) = py V(Y;) = o?.

a) {Cudles E(Y,)?

b) (Cudles V(Y,)?

¢) (En qué condicién (en las o?) se puede garantizar que V(Y,,)
tiende a 07 Notar que esto implica que Y, es un estimador con-
sistente para p.



