
Probabilidades y Estadística (M) Práctica 9
2◦ cuatrimestre 2016 Convergencias

1. Sea X ∼ U [0, 1].

a) Hallar g : R→ R tal que Y ∼ U[0,1]∪[2,3].
b) Hallar g : R→ R tal que Y ∼ Bi(2, 1/3).

2. En el espacio de probabilidad ((0, 1),B(0, 1), P ), con P la probabilidad uniforme, se de�nen las

variables aleatorias Xn = n1[0,1/n). Probar que Xn converge en forma casi segura a X ∼= 0.

3. En el espacio de probabilidad ((0, 1),B(0, 1), P ), con P la probabilidad uniforme, se de�nen los

eventos A1 = (0, 1/2), A2 = (1/2, 1), A3 = (0, 1/3), A4 = (1/3, 2/3), A5 = (2/3, 1), A6 = (0, 1/4),
... y las variables aleatorias Xn = 1An . Probar que Xn converge en probabilidad a 0 pero no converge

casi seguramente.

4. Sea (Xn)n∈N una sucesión de variables aleatorias i.i.d. con densidad

fθ(x) = e−(x−θ)1[θ,+∞).

Probar que X
(1)
n

p−→ θ, con X
(1)
n = mı́n1≤i≤nXi.

5. Sea X ∼ Be(1/3) y sea Xn = (1 + 1/n)X. Probar que Xn converge a X en probabilidad.

6. Sean Xn e Yn sucesiones de variables aleatorias tales que Xn
dist−−→ X e Yn

dist−−→ Y , es cierto que

Xn + Yn
dist−−→ X + Y ? (No es cierto.)
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