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Ejercicio 3: Conexión y arcoconexión

a) Sean
∏

Xα con la topoloǵıa producto, x = (xα) ∈ X. Pruebe que Cx =
∏

Cxα
.

b) Sea Rω con la topoloǵıa caja. Pruebe que x ∈ Rω está en la misma componente conexa que la
sucesión nula 0 si y sólo si x es eventualmente cero.1 Deduzca que x, y ∈ Rω están en la misma
componente conexa si y sólo si x− y es eventualmente cero.

1Sugerencia: Construya un homeomorfismo entre Rω que mande a 0 y x a una sucesión acotada y una no acotada
respectivamente.
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