CALCULO AVANZADO SEGUNDO CUATRIMESTRE DE 2015

PRIMER PARCIAL 7/10/2015

Nombre y Apellido: Numero de libreta:

1 2 3 4 5 Calificacién

Ejercicio 1. Sea A = {(x,y) € R? : y = mx, para algin m € Z}.
a) Si E' C A es no numerable, probar que E tiene algin punto de acumulacién en A.

b) Determinar la clausura de A en R2.

Ejercicio 2. Calcular
a) #{(an)nen €NV : Y i converge }

b) #{(an)nen € NV : 37 a% diverge}

Ejercicio 3. Consideremos el conjunto
A={(an)neny € €°° : ap > ant1}
en el espacio métrico (£°°,dy).
a) Determinar la clausura de A.

b) i(E)nen € A°?

Ejercicio 4. Sean (X,d) un espacio métrico y {z, : n € N} un subconjunto denso numerable.
Consideramos en £, la métrica usual do,. Definimos la funcién f : X — ¢, como

f(fL‘) = (d(l‘,l‘n) - d(l‘n, xl))nEN-
a) Probar que f estd bien definida y es continua.

b) Probar que f es una inmersién isométrica, es decir, que

d(xa y) - doo(f(x)7 f(y))

para todos z,y € X.

Ejercicio 5. Sean X e Y espacios métricos, f : X — Y continua y (A4, )nen una sucesién de subcon-
juntos compactos de X tales que A,, O A, 41 para todo n. Probar que f(N,A,) = Npf(An).



