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Nombre:

LU:

1. Sea K un cuerpo de caracteristica p y sean a, € K, distintos de 0, tales que « es separable
sobre K y (3 es puramente inseparable sobre K.

(a) Probar que K(«, ) = K(a+ ) = K(af).

(b) Sea K = Fs(t). Sea f = (X® — X +t)(X* —t) € K[X] y sea E su cuerpo de
descomposicién sobre K. Hallar un v € E tal que E = K (7).

2. Sea 6 € F, una raiz del polinomio ciclotémico ¢5. Sean o = 6% + 6% y € = af.

(a) Probar que a € Fy y que Fi5 = F().

(b) Calcular el polinomio minimal de £ sobre Fy y factorizarlo en Fy[X].

3. Decidir si existe algin a € C de grado exactamente 3 sobre Q tal que Ng()/(a) = 1,
Noyela+1) =1y No@ole —1) = =7

4. Sea a € C una raiz del polinomio X3 + X + 1. Decidir si el polinomio X* — X + 1 tiene
alguna raiz en Q(a).

(Nota: Observar que si f € Q[X] y a es una raiz de f, el cuerpo de descomposicién de f

sobre Q es el menor cuerpo N que contiene a Q(a) y tal que N/Q es normal.)

JUSTIFIQUE TODAS SUS RESPUESTAS



