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1. Sea (fn)n∈ℕ. la sucesión de polinomios definida por

{
f1 = X2 +X + 1
fn+1 = (X2 − 2X + 3) f 2

n + 2(fn + 1)− 5 ∀n ∈ ℕ

Se considera la sucesión (an)n∈ℕ cuyo término general es an = gr (fn). Conjeturar una fórmula
general para an y probarla.

2. a) Dado n ∈ ℕ, calcular ∑n
k=0(−1)k

(
n
k

)
.

b) Sea A un conjunto finito no vaćıo. Probar que la cantidad de subconjuntos de A de
cardinal par es igual a la cantidad de subconjuntos de A de cardinal impar.

3. Sea a ∈ ℤ tal que (a103 + 3 : 4) = 2 y a212 ≡ 2 (mod 7).
Hallar los posibles restos de dividir a a por 28.

4. Se define en G16 la siguiente relación:

wℜ z ⇐⇒ w z−1 ∈ G8.

a) Probar que ℜ es una relación de equivalencia.

b) Sea z0 ∈ G8. Probar que wℜ z0 ⇐⇒ w ∈ G8.

5. Probar que si tres números en ℂ no nulos suman 1 y sus inversos también suman 1, entonces
al menos uno de los tres es 1. (Sug: determinar cómo puede ser un polinomio mónico que
tenga a los tres números por ráıces).

Justifique todas sus respuestas

Complete esta hoja con sus datos y entréguela con el resto del examen


