
Probabilidades y Estadística (M)

Clase 09/05/2016. Convergencia en distribución.

1. Sea (Xn)n∈N una sucesión de variables aleatorias i.i.d, Xn ∼ E(1).

(a) Calcular el límite en distribución de la sucesión (Yn)n∈N, dónde

Yn = max
1≤i≤n

{Xi} − ln(n)

(b) Calcule la esperanza y la varianza de la variable encontrada en el ítem anterior.

Indicación: Utilice las siguientes integrales conocidas∫ ∞

0

e−x lnx dx = −γ,

∫ ∞

0

e−x ln2 x dx = γ2 +
π2

6
,

donde γ ≈ 0.5772156649015328606 es la Constante de Euler-Mascheroni.

2. Sea (Xn)n∈N una sucesión de variables aleatorias, de densidad

fXn(x) =
n(xM)n

xn+1
1[xM ,∞)(x),

dónde xM > 0 es una constante.

(a) Calcule E(Xn) y V ar(Xn).

(b) Calcular el límite en distribución de la sucesión (Xn)n∈N.
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