Geometria Diferencial 2014
Recuperatorio Primer Parcial - 10/07/14

Nombre y Apellido 1 2 3 4 Nota

Justificar todas las respuestas y escribir prolijo. Duracién 5 horas.

1. Probar que la aplicacién f : P? — R3 definida por

($1962, 3701’27%501)
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Ty + a7 + x5

flrg o ix0) =

esta bien definida y es diferenciable. Encontrar los puntos singulares de f.

2. Sea T™ el toro n-dimensional, probar que existe un difeomorfismo:
¢:T(T") - T" x R"
que conmuta con las proyecciones 7 : T'(T") — T" y m; : T" x R* — T"

3. Sean (U, f) y (V, g) las cartas dadas por las proyecciones estereogréficas en S2.
Se consideran los campos en U y V respectivamente dados por:

o X1=flaiﬁ+fzaiﬁ

_ 0 0
* Xo= 015, ~ 925,

Probar coinciden en las intersecciones de los abiertos y juntos definen un campo
global en S2.

4. Sean My, ..., My variedades suaves y sea m; : My X...x M, — M; la proyeccién
en la coordenada 7.

(a) Probar que para cualquier eleccién de puntos p; € M;, i = 1,...,k el
siguiente morfismo

a: Ty (M x ... x My) =T, My ® ... 8T, M,
definido por
a(X) = (dm(X), ..., dm (X))
es un isomorfismo.

(b) Suponiendo & = 2 y tomando X e Y dos campos suaves en M; y M,
respectivamente, se tienen canénicamente determinados los campos X =
(X,0) e Y =(0,Y) en My x M. Pruebe que [X,Y] = 0.



